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(1) Dado e € N, seja W, o conjunto {z € N : cpgl)(x) 1}

(a) Mostre que, para cada e € N, W, é um conjunto recursivamente enu-
meravel.

(b) Mostre que existe uma funcao recursiva total f.: N¥ — N tal que, para
todos z,y € N, Wy, .y = W, N W,. Mostre um resultado semelhante
para a unido. [Sugestdo: use o teorema da parametrizacao. |

(2) (a) Mostre que se f: N — N é uma funcio (total) recursiva estritamente
crescente entao im(f) é um conjunto recursivo.

(b) Mostre que todo o conjunto infinito recursivamente enumersvel contém
um conjunto infinito recursivo.

(3) Considere f: N — N uma funcdo recursiva total.

(a) Mostre que existe n € N tal que go;l()n) o~ %(11)' [Use o teorema da

recursao.]

(b) Mostre que existem nimeros arbitrariamente grandes n tais que <p§cl()n) ~

Lpg). [Dado k € .N, seja | € N tal que ‘Pz(l) #* cpgl), <p§1) #+ @&1), el
Lpl(l) + (p,(;) e considere g : N — N tal que g(x) =1, para z < k, e
g(x) = f(x), para.x > k.]

(4) Mostre que existe.n € N tal que dom oV = {n}. [Use o teorema da
recursao.]

(5) Uma drvore:bindria é um subconjunto T néo vazio de 2<N tal que, se 0 € T
e p é um segmento inicial de o, entao p € T. Um caminho infinito numa
aryore bindria TWé uma funcao f : N — {0,1} tal que, para todo n € N,
(), F(1), o, S — 1)) € T

(a) Sejam X €Y dois subconjuntos de N recursivamente enumerdveis e
recursivamente inseparaveis. Suponha que X = {n ¢ N: 3k P(n,k)} e
Y'={n e N:3kQ(n,k)}, onde P e Q sao relagdes recursivas. Defina
T C 2<N do seguinte modo: (8g,d1,...,6,_1) € T se, e somente se,

Vi<n(d;=0—=Vk<n-P(i,k)), e
Vi<n(d;=1— Yk <n-Q(i,k)).
Mostre que T é uma arvore recursiva infinita.

(b) Mostre que T' nao tem caminhos infinitos recursivos.

(6) Mostre a seguinte propriedade de redu¢do: dados conjuntos recursivamente
enumeraveis X e Y, existem conjuntos recursivamente enumeraveis disjun-
tos AeBtaisque ACX,BCYeAUB=XUY.



