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Fixe-se k um inteiro positivo. Suponha que todo o subgrafo finito do grafo
(G, E) pode ser colorido com k cores. Mostre que (G, E) pode ser. colorido
com k cores. [Um grafo (G, E) consiste num/conjunto Gu(de vértices) e
num conjunto E (de arestas) de pares (nao interessa.a ordem) de elementos
de G. (G, E) pode ser colorido com k cores se existe uma aplicagao de
G num conjunto de k elementos (as cores) tal que vértices adjacentes tém
necessariamente cores diferentes. Para resolver o problema, associe uma
letra proposicional a cada triplo constituide por dois vértices-€ uma cor,
considere um conjunto adequado de férmulas e use o teorema da compaci-
dade.]
Um conjunto de férmulas I" do cédlculo proposicional dizsse independente se,
para toda a férmula ¢ € T, T'\ {¢} I/ ¢. Admita que o conjunto de letras
proposicionais é numeravel. Mostre que todo o conjunto de férmulas X tem
uma axiomatizagao I' indepéndente (i.e., T'é independente e, para toda a
formula ¢, T' - ¢ sse ¥ - ¢). [Mostre que ¥ tem uma axiomatizagao IT
da forma {¢g, @1, 2, .4.}, possivelmente finita, mesmo possivelmente vazia,
tal que I/ ¢g e, para cada n, - ¢, 11 — ¢, mas t/ ¢, — ¢d,41. Considere o
conjunto {@o, o — P1,P1 — P2, 1]
Dé exemplo duma, formula ¢ do cdlculo de predicados e de termos t e g tais
que (¢f)¥ ndo é a mesma férmula que (¢¥)7.
Obtenha prenifixacoes das seguintes férmulas (P e @ sao simbolos rela-
cionais bindrios):

(a) Vz(VyP(z,y) — 32Q(z, 2));

(b) ~Vady(P(z,y) A VyQ(z,y));

(¢) FaVyP(z,y) — VyIzP(z,y).
Seja ¢ uma férmula fechada do cédlculo de predicados da forma

Ve Ve, Iy - I V(X1 Ty Yty -+ s Y ),
onde ¥ nao tem quantificadores (diz-se uma férmula II). Suponha que a
linguagem nao contém simbolos funcionais. Mostre que ¢ é uma verdade
légica se, e somente se, ¢ é verdadeira em todas as interpretagoes com no
maximo n elementos.
Obtenha Skolemizagoes e Herbrandizagoes da férmula
VaIyVaVwIu Pz, y, z, w, u),

onde P é um simbolo relacional de aridade cinco.
A dltima férmula do problema (4) é uma verdade légica. Obtenha uma
Herbrandizagao desta férmula e termos que advém do teorema de Herbrand.



